ACTIVIDADES MATEMÁTICAS SEGUNDO PERIODO GRADO NOVENO

LEA LA INFORMACIÓN, SIGA LOS PASOS DE LOS EJEMPLOS Y RESUELVA LA PARTE “PRÁCTICA”

TALLER # 1

TEORÍA

Las funciones cuadráticas son más que curiosidades algebraicas — son ampliamente usadas en la ciencia, los negocios, y la ingeniería. La parábola con forma de U puede describir trayectorias de chorros de agua en una fuente y el botar de una pelota, o pueden ser incorporadas en estructuras como reflectores parabólicos que forman la base de los platos satelitales y faros de los carros. Las funciones cuadráticas ayudan a predecir ganancias y pérdidas en los negocios, graficar el curso de objetos en movimiento, y asistir en la determinación de valores mínimos y máximos. Muchos de los objetos que usamos hoy en día, desde los carros hasta los relojes, no existirían si alguien, en alguna parte, no hubiera aplicado funciones cuadráticas para su diseño.
 
Comúnmente usamos ecuaciones cuadráticas en situaciones donde dos cosas se multiplican juntas y ambas dependen de la misma variable. Por ejemplo, cuando trabajamos con un área. Si ambas dimensiones están escritas en términos de la misma variable, usamos una ecuación cuadrática. Porque la cantidad de un producto vendido normalmente depende del precio, a veces usamos una ecuación cuadrática para representar las ganancias como un producto del precio y de la cantidad vendida. Las ecuaciones cuadráticas también son usadas donde se trata con la gravedad, como por ejemplo la trayectoria de una pelota o la forma de los cables en un puente suspendido.




USANDO LA PARABOLA

Una aplicación muy común y fácil de entender de una función cuadrática es la trayectoria seguida por objetos lanzados hacia arriba y con cierto ángulo. En estos casos, la parábola representa el camino de la pelota (o roca, o flecha, o lo que se haya lanzado). Si graficamos la distancia en el eje x y la altura en el eje y, la distancia que del lanzamiento será el valor de x cuando y es cero. Este valor es una de las raíces de una ecuación cuadrática, o intersecciones en x, de la parábola. Sabemos cómo encontrar las raíces de una ecuación cuadrática — ya sea factorizando, completando el cuadrado, o aplicando la fórmula cuadrática.
 Consideremos el tiro hecho por un lanzador de peso. Nota que x = 0 cuando el lanzador tiene el tiro (una bola de metal pesada= en su mano — el tiro aún no ha salido. El lanzador usualmente comienza con el tiro en su hombro, entonces y (la altura) no es 0 cuando x = 0:
[image: ]


En este taller vamos a abordar temas relacionados con segundas potencias (elevar a la dos), para ello es fundamental empezar con el concepto de ecuación cuadrática y las maneras o métodos que tenemos de solucionar estas; posteriormente debemos trabajar con centro en la función cuadrática su representación algebraica, las características de la parábola para que posteriormente estudiemos los registros de representación. 

ECUACIÓN CUADRATICA

Una ecuación de segundo grado o ecuación cuadrática de una variable es una ecuación que tiene la forma de una suma algebraica de términos cuyo grado máximo es dos, es decir, una ecuación cuadrática puede ser representada por un polinomio de segundo grado o polinomio cuadrático.

O en general


SOLUCION DE UNA ECUACION CUADRATICA

Resolver una ecuación cuadrática, al igual que en una ecuación lineal, consiste en encontrar un valor (o varios) que satisfaga la equivalencia propuesta.
Una ecuación cuadrática puede tener dos soluciones en los números reales, una solución en los reales o ninguna solución real.

Para resolver una ecuación lineal tenemos tres métodos, mecanismos o formas:

· FACTORIZACION SIMPLE

La factorización simple consiste en convertir la ecuación cuadrática en un producto de binomios igualado a cero, para posteriormente buscar los valores que hacen cierta la equivalencia. 
Como tenemos ciertos métodos para Factorizar expresiones algebraicas podemos identificar que los que tienen que ver con trinomios son los pertinentes en este caso.

Ejemplos: Solucionar las siguientes ecuaciones.



Primero, teniendo en cuenta que queremos igualar a cero y Factorizar la expresión obtenida



En este caso nos encontrábamos con un trinomio cuadrado perfecto. Y a partir de esto deducimos que se cumple con que la ecuación tiene una solución real.



Ejercicios: Resuelve Las siguientes ecuaciones cuadráticas.


· COMPLETAR CUADRADOS

El completar cuadrados con lleva consigo el concepto de trinomio cuadrado perfecto, como proceso en el que tenemos una relación entre tres expresiones. 
Con esto, lo que pretende este método es lograr obtener un trinomio cuadrado perfecto y lograr solucionarlo para luego solucionar la ecuación.

Se debe tener en cuenta que la ecuación este en forma general, es decir, ; siempre debe ocurrir que . Por lo demás, consiste en lograr a partir del coeficiente de la variable con exponente 1 encontrar el tercer término del trinomio.

De manera general nos encontramos con:

















A partir de esto podemos despejar la variable debido a que las constantes se pueden operar y la variable que ahora es única.

De manera particular si nos encontramos con una ecuación cuadrática cualquiera podremos, de ser necesario, completar el cuadrado:

Ejemplo: despeje la siguiente ecuación 

En primer lugar el coeficiente de  debe ser igual a 1. Por lo que debemos dividir la ecuación entre 4, obteniendo:





Ahora, nos fijamos en el coeficiente de “x” , para completar el cuadrado debemos usar este, y aplicar lo siguiente , teniendo en cuenta que , obtenemos que . Encontrando el valor que necesitamos para construir un trinomio cuadrado perfecto, (el resultado de dicho valor siempre será positivo, puesto que estamos elevando al cuadrado). Con esto obtenemos:




Obteniendo con esto un trinomio cuadrado perfecto, que al ser resuelto nos permitirá hallar los valores de x:





· “FORMULA CUADRATICA”

A partir de la solución general de una ecuación cuadrática, que ya iniciamos en el método anterior, encontramos un método general para dar solución a una ecuación de este tipo en términos de los coeficientes de la ecuación.

Así que retomemos donde quedamos en el método anterior



Hasta aquí queríamos completar el cuadrado para despejar x, pero si realizamos unas cuantas operaciones más llegaremos a un resultado de la variable en términos de los coeficientes y el termino independiente, es decir, en términos de . 







Solo con identificar los valores de a, b y c. podemos hallar los resultados de la variable.

Ejemplo: despeje la ecuación .

Debemos tener claro cuáles son los valores de los coeficientes y el término independiente.

Ahora aplicando la solución general:





Tenemos dos soluciones para x.


Ejercicio: comprueba que los dos valores de x satisfacen la ecuación. Es decir COMPRUEBA








FUNCION CUADRATICA

Función Cuadrática: es una función de la forma , donde a, b y c son números reales y , el dominio de una función cuadrática lo constituyen todos los números reales.[footnoteRef:1] [1:  Definición tomada de Pre cálculo de Sullivan de Ed. Prentice Hall.] 


Además se trabajará con la forma estándar , esta forma de la función se genera a partir de la forma general, de la siguiente manera:

[image: ]
Parábola: es la representación gráfica de cualquier función cuadrática.[footnoteRef:2] [2:  Definición adaptada de Pre cálculo de Stewart, tercera edición. (Pág. 175). ] 

Vértice: es el punto máximo o mínimo de la función. En el caso de la función cuadrática la absica está determinada por  y la ordenada .[footnoteRef:3] [3:  Definición tomada de Pre cálculo de Stewart, tercera edición. (Pág. 612)] 

Eje de simetría: Proporción adecuada de las partes de un todo. Correspondencia de posición, forma y dimensiones de las partes de un cuerpo o una figura a uno y otro lado de un plano transversal (bilateral) o alrededor de un punto o un eje (radial). [footnoteRef:4] [4:  Definición tomada de Pre cálculo de Stewart, tercera edición. (Pág. 612)] 

[image: ]






















En la gráfica se puede identificar el vértice partiendo de la definición, como el punto más bajo de la parábola, el eje de simetría se encuentra a partir de la ecuación de la recta .

Ramas o brazos de la parábola: son cada una de las curvas en que divide a la parábola el eje de simetría.

Orientación o concavidad

Hablamos  de parábola  cóncava si  sus  ramas  o  brazos  se  orientan  hacia  arriba  y hablamos de parábola convexa si sus ramas o brazos se orientan hacia abajo.
Esta  distinta  orientación  está  definida  por  el  valor  (el  signo)  que  tenga  el  término cuadrático (la ax2):
Si  a > 0 (positivo) la parábola es cóncava o con puntas hacia arriba, como en f(x) = 2x2 − 3x – 5

[image: ]
Si  a < 0 (negativo) la parábola es convexa o con puntas hacia abajo, como en f(x) = −3x2 + 2x + 3
[image: ]

Estudio de la forma estándar

El uso de la forma estándar da la posibilidad de visualizar y comprobar las características de la función cuadrática de manera más directa. Teniendo en cuenta, además, la combinación con la representación gráfica de esta, da la posibilidad de generalizar de una a otra. 

De esta manera, podemos a partir del estudio de la forma estándar lograr una representación gráfica seria y con las principales características de una y otra; si lo vemos en el sentido contrario veremos como a partir de una representación exacta podemos lograr hasta definir la ecuación que representa dicha ecuación.





PRÁCTICA



Halle las soluciones a las siguientes ecuaciones cuadráticas (use al menos dos de los métodos)

1. 
2. 
3. 
4. 
5. 
6. 
7. 
8. 
9. 
10. 



Determinar el vértice, eje de simetría, puntos de corte y concavidad de cada una de las funciones:

1. 
2. 
3. 
4. 
5. 



Grafique las siguientes funciones cuadráticas

1. 
2. 
3. 
4. 
5. 


Determina las características de la función a partir de cada una de las gráficas, determina además la ecuación que representa la función.

1. 








2. [image: ]

3. [image: ]
4. [image: ]



Represente de forma general a forma estándar o viceversa, según sea el caso

1. 
2. 
3. 
4. 
5. 
6. 



Resuelve los siguientes problemas

1. Una función cuadrática tiene una expresión de la forma  y pasa por el punto . Calcula el valor de a.
2. Se tiene una función cuadrática que pasa por los puntos (1,1), (0,0) y (-1,1) halle dicha función a partir de hallar a, b y c.
3. Una parábola tiene como vértice el punto  y pasa por el punto (2,1), halle su ecuación.
4. Una parábola tiene vértice  y corta al eje y en el punto (0,4), halle la ecuación de la recta.



Partiendo de la gráfica de la función , represente:
1. 
2. 
3. 
4. 
5. 
6. 
7. 
8. 
9. 

Describa el proceso para hallar el vértice de la gráfica de una función cuadrática.
Cuantas intersecciones con el eje x tiene la gráfica de una función cuadrática con discriminante. 1) a>0 2) a <0 3) a=0 y una función racional.
Explique cómo determinar las intersecciones con el eje y de la gráfica de una función cuadrática.

Resuelva las siguientes ecuaciones:

a.       

b.       

c.  

d.          

e.          

f.  

g.       

h.      

i.  

j.               

k.      

l.  

m.            

n.        

o.  

p.                  

q.     

r.  

Resuelva las siguientes ecuaciones completando el cuadrado:


a.          

b.          

c.  

d.         

e.          

f.  

g.           

h.             

i. 


Complete para expresar como un trinomio cuadrado perfecto.

a.     

b.     

c.  

d.    

e.     

f.  

g.      

h.     

i.  




[bookmark: _GoBack]


TALLER # 2




NUMEROS COMPLEJOS

Un número complejo es una expresión del tipo

Donde  y  son numeros reales e i es un símbolo, cuyo significado se desarrollará luego. Por el momento se debe mencionar que este tipo de números aparece en las soluciones de ecuaciones algebraicas con una incógnita, un ejemplo de estas es la ecuación . Esta ecuación no tiene raíces reales. Y al tratar de aplicar la fórmula que da solución de una ecuación de segundo grado se obtiene la siguiente expresión

Tal expresión resulta no tener sentido dentro de los números reales, ya que no se puede determinar la raíz cuadrada de un número negativo, sin embargo, al usar propiedades de los radicales se puede obtener:

Luego la solución de este problema es un número que se torna misterioso y tiene la siguiente forma

La necesidad de querer dar solución a cualquier tipo de ecuación de segundo grado nos ínsita a ampliar el sistema numérico que conocemos, siguiendo propiedades similares a las de los números reales. Con esto en mente se interioriza dentro del proceso de cálculo matemático  como una entidad matemática nueva.
De esta manera se continua, ahora con la construcción de unos nuevos números. Se introducen por lo tanto un nuevo símbolo denotado por i, a este se le llamará unidad imaginaria y cumplirá la siguiente condición  o .
Habiendo hecho esto se establece el conjunto que se denominara números complejos, cuyos elementos son combinaciones de la forma 

Con  y  números reales.

[bookmark: _Toc340085654]COMPONENTES DE UN NUMERO COMPLEJO
Ahora bien, todo número complejo constara de dos partes, o componentes, llamadas parte real para  y parte imaginaria para . Por lo tanto, teniendo en cuenta esto podemos ejemplificar lo mencionado por medio del siguiente número complejo:
. En este caso la parte real es  y la parte imaginaria es .
Si se tiene en cuenta un número donde no haya parte imaginaria se dice que el complejo es real, por lo que queda claro que los números reales forman parte del conjunto de los números complejos.
Por otro lado si se tiene que un número complejo no tiene parte real, se dice que este es un imaginario puro.
[bookmark: _Toc340085655]
IGUALDAD ENTRE NUMEROS COMPLEJOS
Dos números complejos  y  son iguales sí y solo si  y . En otras palabras, dos números complejos son iguales cuando sus componentes respectivas, reales e imaginarias, son iguales.

[bookmark: _Toc340085656]SUMA DE NUMEROS COMPLEJOS
La operación suma de números complejos está basada en la suma de números reales. Cada complejo tiene una parte real y una parte imaginaria. Para sumar complejos hay que sumar las partes reales por un lado y las partes imaginarias por otro lado, como números reales. Al hacer esto nos encontramos de nuevo con otro número complejo. Más precisamente:
Sean  dos números complejos. Entonces la suma de  con , denotada por  es el numero complejo

Es decir, para sumar números complejos simplemente se suman sus componentes correspondientes.
RESTA DE NÚMEROS COMPLEJOS
La resta o diferencia de dos números complejos se realiza restando cada parte por separado. Más precisamente:
Sean  dos números complejos. Entonces la diferencia o resta entre  y  viene dada por 

Es decir, para restar dos números complejos se restan sus componentes correspondientes.
Estas operaciones de suma y resta satisfacen las siguientes propiedades generales:[footnoteRef:5] [5:  (Rivero, 2001)] 

1. Propiedad de cierre para la suma: si Z y W son dos números complejos entonces tanto  como  son números complejos.
2. Propiedad asociativa: si Z, W y U son números complejos, entonces se tiene .
3. Propiedad conmutativa: si Z y U son números complejos, se tiene .
4. Propiedad del elemento neutro: el número complejo , es el elemento neutro para la suma. En efecto, si  es cualquier número complejo se tiene  de la misma forma, se puede probar que .
5. Propiedad del opuesto: si  es un número complejo, el opuesto de este es , el cual es otro número complejo. Nótese que el opuesto satisface .

Usando todas estas propiedades, es posible calcular expresiones complicadas en donde aparezcan sumas y restas de números complejos.
[bookmark: _Toc340085657]PRODUCTO DE NUMEROS COMPLEJOS 
Sean  y  definimos su producto, mediante la formula

Aunque parezca un poco complicada, esta expresión para el producto es consecuencia de las reglas de multiplicación para los números reales. En efecto, haciendo la multiplicación de Z por W como si se tratara de expresiones algebraicas se obtiene

Hemos usado la propiedad distributiva para la multiplicación, la relación  y un reagrupamiento de los términos. La multiplicación puede hacerse de dos maneras; o bien se aplica directamente la fórmula, o bien se multiplican los complejos como expresiones algebraicas, teniendo cuidado de hacer al final la sustitución .
Vemos entonces que para multiplicar un número real por un número complejo, se multiplica cada componente de este último por el número real.
La multiplicación de números complejos satisface las siguientes propiedades:[footnoteRef:6] [6:  (Rivero, 2001)] 

1. Propiedad de cierre para el producto: si Z y W son dos números complejos entonces  es un número complejo.
2. Propiedad asociativa: si Z, W y U son números complejos, entonces se tiene .
3. Propiedad conmutativa: si Z y U son números complejos, se tiene .
4. Propiedad del elemento neutro: el numero complejo 1, es el elemento neutro para el producto. En efecto, si  es cualquier número complejo se tiene . De la misma forma, se puede probar que .
5. Propiedad del inverso: si  es un numero complejo, distinto de cero, el inverso de Z es otro numero complejo, denotado por , el cual satisface .
6. Propiedad distributiva: si Z, W y U son números complejos se tienen las relaciones

[bookmark: _Toc340085658]EL CONJUGADO DE Z
Definición: si  es numero complejo, entonces el conjugado de Z denotado por , es otro número complejo definido por .
[bookmark: _Toc340085659]EL MODULO DE Z
Definición: si  es un numero complejo, el modulo de Z es el numero real 
Observación: se puede expresar el módulo de Z en función del mismo y de su conjugado, usando la relación .
Se puede probar que dicha relación se verifica para todo Z. En efecto, pongamos . Luego 

De donde

Algunas propiedades muy importantes del módulo se enuncian a continuación, suponiendo que Z, W y U son números complejos:
1.  
2.  sí y solo si 
3. 
4. 
5. 
DIVISIÓN DE NÚMEROS COMPLEJOS
El caso más sencillo se presenta al dividir un complejo cualquiera entre un número real. Por ejemplo

Si Z y W son dos números complejos, y , podemos hacer la división de Z entre W de la siguiente forma

Tenemos entonces la regla para dividir números complejos:
“Para hacer la división de dos números complejos Z y W, primero se multiplica Z por el conjugado de W y este resultado se divide entre el módulo al cuadrado de W, el cual es un número real”[footnoteRef:7] [7:  (Rivero, 2001)] 

Si hacemos  y , tendremos

[bookmark: _Toc340085660]POTENCIAS DE 
Se tiene el número complejo de la forma , donde . A partir de esto último, teniendo en cuenta las propiedades de la potenciación para los reales, se pueden también hallar las potencias enésimas del número imaginario 




Ahora bien a partir de la cuarta potencia se presentan los mismos valores por lo que a  través del residuo de la división del exponente del número imaginario y el número cuatro se tendrá la potencia equivalente a la que se podrá elevar el numero . Es decir, si se tiene , entonces:  mod 4 dirá cuál de las potencias que ya están establecidas corresponde a la del número que se busca. 
Por ejemplo, si se quiere saber el valor de , entonces  tendrá como residuo 3, por lo tanto .  




PRÁCTICA


En un plano complejo realizado en la hoja milimetrada que cada uno tiene ubicar los siguientes números complejos:
A.   ----------------------------- 
B.   -------------------------- 
C.    ----------------------------- 
D.    -------------------------- 
E.   ---------------------------- 
F.    -------------------------------  
De igual manera graficar las soluciones a las siguientes ecuaciones, en el mismo plano
G. 
H. 
I. 

Teniendo en cuenta los siguientes números
.
.
.
.

Operar 
1. 
2. 
3. 
4. 
5. 
6. 
7. 
8. 


1. Identifique la parte real y la parte imaginaria de los números complejos representados en el sistema coordenado y expréselos en su forma binomial

[image: D:\Desktop\w.png]
2. Tenga en cuenta los siguientes números complejos:



a. Obtenga el conjugado de cada uno de los números presentados.
b. Determine el módulo de .
c. Encuentre: 
· 
· 
· 
· 
· 



En cada una de las siguientes expresiones encuentre los valores de  e que satisfaga las igualdades dadas:


a.       

b.       

c.  

d.                               

e.  

f.                 

g.  

h.               

i.  
 

12.  Escriba el número dado en la forma :

a.       

b.        

c.        

d.  

e.        

f.         

g.       

h.  
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Un lanzador de peso puede ser modelado
usando la ecuacion y =-0.0241x* +x+5.5,

donde x es la distancia recorrida (en pies) y y
es la altura (también en pies). ¢ Qué tan largo es
el tiro?





oleObject40.bin

image50.wmf
)

6

2

(

5

3

i

y

x

-

=

+


oleObject41.bin

image51.wmf
y

i

y

i

x

-

-

=

+

)

3

(

2

3


oleObject42.bin

image52.wmf
8

3

4

+

=

-

i

y

i

x


oleObject43.bin

image53.wmf
i

i

x

y

3

8

)

1

2

(

)

1

2

(

+

-

=

-

-

+


oleObject44.bin

image54.wmf
i

y

x

y

x

i

)

(

)

(

5

8

-

+

+

=

-


image2.png




oleObject45.bin

image55.wmf
i

y

x

y

x

i

)

2

(

)

3

(

7

-

+

+

=

-


oleObject46.bin

image56.wmf
i

y

x

y

x

i

)

6

3

(

)

2

5

(

4

-

-

+

=


oleObject47.bin

image57.wmf
i

y

x

y

x

i

)

(

)

7

(

3

+

-

+

=

+


oleObject48.bin

image58.wmf
i

b

a

+


oleObject49.bin

image59.wmf
2

)

1

(

i

-


image3.emf

oleObject50.bin

image60.wmf
2

)

2

1

(

i

-


oleObject51.bin

image61.wmf
i

i

i

i

2

1

4

3

2

+

+

-

-

+


oleObject52.bin

image62.wmf
)

3

1

)(

2

1

)(

1

(

i

i

i

+

+

+


oleObject53.bin

image63.wmf
i

8

5

2

+


oleObject54.bin

image64.wmf
3

2

)

1

(

i

i

+


image4.jpeg




oleObject55.bin

image65.wmf
i

i

i

i

+

-

-

-

+

+

1

2

5

1

2

3


oleObject56.bin

image66.wmf
i

i

5

2

5

4

2

-

-


oleObject57.bin

image5.jpeg




image6.emf

image7.emf

image8.png




image9.wmf
0

)

7

)(

5

(

=

-

+

y

y


oleObject1.bin

image10.wmf
0

)

9

)(

1

(

=

+

+

n

n


oleObject2.bin

image11.wmf
0

)

15

(

15

=

+

x

x


oleObject3.bin

image12.wmf
0

10

3

2

=

-

-

x

x


oleObject4.bin

image13.wmf
0

2

3

2

2

=

-

-

s

s


oleObject5.bin

image14.wmf
0

2

11

5

2

=

+

-

x

x


oleObject6.bin

image15.wmf
0

5

8

2

2

=

+

+

-

x

x


oleObject7.bin

image16.wmf
0

3

2

4

2

=

+

+

-

x

x


oleObject8.bin

image17.wmf
7

12

4

2

-

=

-

x

x


oleObject9.bin

image18.wmf
5

10

4

2

-

=

x

x


oleObject10.bin

image19.wmf
0

1

,

0

7

,

0

2

=

-

+

x

x


oleObject11.bin

image20.wmf
x

x

=

2

10


oleObject12.bin

image21.wmf
0

3

2

2

1

2

2

=

+

+

c

c


oleObject13.bin

image22.wmf
3

3

1

+

=

+

x

x

x


oleObject14.bin

image23.wmf
0

3

2

3

1

2

3

2

=

+

+

x

x


oleObject15.bin

image24.wmf
y

y

3

1

2

2

3

1

=

+

-


oleObject16.bin

image25.wmf
0

1

1

2

3

=

-

+

-

+

x

x

x

x


oleObject17.bin

image26.wmf
3

5

7

1

3

=

+

-

-

+

w

w

w


oleObject18.bin

image27.wmf
3

6

2

-

=

+

w

w


oleObject19.bin

image28.wmf
8

307

6

2

=

-

-

x

x


oleObject20.bin

image29.wmf
10

20

5

2

=

-

x

x


oleObject21.bin

image30.wmf
4

2

7

2

=

-

-

c

c


oleObject22.bin

image31.wmf
0

175

18

2

=

-

+

x

x


oleObject23.bin

image32.wmf
3

2

=

+

w

w


oleObject24.bin

image33.wmf
2

11

3

2

m

m

=

-


oleObject25.bin

image34.wmf
0

3

3

2

2

=

-

-

x

x


oleObject26.bin

image35.wmf
3

4

2

=

-

x

x


oleObject27.bin

image36.wmf
y


oleObject28.bin

image37.wmf
____

6

2

+

+

=

x

x

y


oleObject29.bin

image38.wmf
____

8

2

+

-

=

x

x

y


oleObject30.bin

image39.wmf
____

4

2

+

+

=

x

x

y


oleObject31.bin

image40.wmf
____

20

2

+

-

=

x

x

y


oleObject32.bin

image41.wmf
____

3

2

+

-

=

x

x

y


oleObject33.bin

image42.wmf
____

2

+

+

=

x

x

y


oleObject34.bin

image43.wmf
____

7

2

+

+

=

x

x

y


oleObject35.bin

image44.wmf
____

5

2

+

-

=

x

x

y


oleObject36.bin

image45.wmf
____

9

2

+

+

=

x

x

y


oleObject37.bin

image46.png
G4 ds a2 A1 0 8 B 7 B

2 3 4 5 6 7 8 8 01 21





image47.wmf
x


oleObject38.bin

image48.wmf
y


oleObject39.bin

image49.wmf
i

y

x

i

+

+

=

-

3

2

)

3

5

(


